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 تمارين حول الحساب المثلثي

 
  تمرين1

        بين أن 
( )( )cos3 sin3 cos sin 4cos sin 1x x x x x x+ = − +  
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   تمرين2
)     نعتبر  ) : sin3 sin 2E x x= −  

)حل المعادلة  -1 )Eثم في \ في ] ];π π−  

) بين أن -أ -2 )2sin3 4cos 1 sinx x x x∀ ∈ = −\ 

) استنتج أن -ب ) ( )24cos 2cos 1 sin 0E x x x⇔ + − =  

) حدد من بين حلول المعادلة-3       )E في المجال ] ];π π− 24التي تحققcos 2cos 1 0x x+ − =  

24 المعادلة \ حل في -4       2 1 0x x+ − =  

 استنتج -5      
2cos
5
π

 و 
4cos
5
π

  

   3تمرين  
)  نعتبر  ) 2 22sin 10sin .cos 12cosp x x x x x= − +  

) بين أن -1 )2 22sin 12cos 5cos 2 7x x x x∀ ∈ + = +\  

) استنتج أن        -2      ) 5 2 cos 2 7
4

x p x x π ∀ ∈ = + + 
 

\  

[ حل المعادلة -3      ] ( ); 12x p xπ π∈ −    ومثل حلولها  على الدائرة المثلثية=

) حل المتراجحة-4      )5 3; 7
8 8

x p xπ π ∈ −  
≺  

   تمرين4
) المعادلة  \    حل في )E              :cos cos3 cos5 cos9 0x x x x+ + + =  

  5رينتم    
cos عددين حقيقيين بحيث b وa     ليكن  cosx y a+ sin و = sinx y b+ 2   و = 2 1a b+ =  

) بين أن-1       ) 1cos
2

x y− = −  

) بين أن -2        )sin 2x y ab+ =  

  6تمرين  
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;0 منb وa         ليكن 
4
π 

  
  

)           بين أن  ) tan 2 tan 2tan
2

a ba b +
+ ≤  

  7تمرين 
   المعادلات \ حل في -1   
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sin 2 tan ; tan tan 4 1
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   حل المتراجحتين-2  

 [ ]0; 3 cos 2 sin 2 1
3 3

x x xπ ππ    ∈ − − − −   
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;  

      ] ] 1; cos sin tan
cos

x x x x
x

π π∈ − + + ≥  

  8تمرين  
) بين أن -1 )2cos3 cos 4cos 3x x x x∀ ∈ = −\  

]حل في )   أ-2     [0;2π المعادلة 
1cos3
2

x =  

cosبين أن )         ب
9
π

 و 
7cos
9
π

 و
13cos
9
π

   حلول 

38للمعادلة                    6 1 0X X− − =  

استنتج قيم )         ج
7 13cos cos cos

9 9 9
A π π π
= + +  

7 7 13 13cos cos cos cos cos cos
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7 13cos cos cos
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  9تمرين   
x أعداد حقيقية حيث z وy وx   ليكن  y z π+ + =  

     بين أن 
2 -     أ 2 2cos cos cos 1 2cos cos cosx y z x y z+ + − = − ⋅ ⋅  

tan  -    ب tan tan tan tan tanx y z x y z+ + = ⋅ / تخالف z وy وx  حيث ⋅
2

k kπ π∈ +]  

 -    ج
cos cos cos 2

sin sin sin sin sin sin
x y z

y z x z y x
+ + k/ تخالف z وy وx   حيث = k π∈]   

  تمرين10
)       نعتبر  ) sin sin 2 sin3p x x x x= + )       و + ) 1 cos cos2Q x x x= + +  

) بين أن -1     ) ( )sin 2 1 2cosp x x x= )    و     + ) ( )cos 1 2cosQ x x x= +  

)معادلة  ال\حل في  -2 ) ( )p x Q x=  

]حل المتراجحة   -3 ] ( )0; 0x Q xπ∈ ≥ 

  11تمرين  
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sin تحقق أن -  أ -1 3 cos 2sin
3

x x x π + = + 
 

  

) حيث α حدد- ب )sin cos 2 sinx x x α− = −  

):    نعتبر المعادلة-2     ) 3 2: tan
2 1

E x +
=

−
  

)ين أن       ب ) sin sin
4 3

E x xπ π   ⇔ − = +   
   

  

] حل في -     أ-3    ]0;2π المعادلة ( )E  

] حل في -       ب ]0;2π المتراجحة 
3 2tan
2 1

x +
−

≺ 

 


