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الدوال باستعمال دوال مرجعيةدراسة   
 

f:2  دراسة و تمثيل مبيانيا الدالة- 1 x ax→ 0   حيثa ≠  
   أمثلة -أ 

)            المعرفة بـ  x للمتغير الحقيقيfنعتبر الدالة العددية    *  ) 22f x x=  

   fندرس تغيرات  -
    fD = \  
     f دالة زوجية و منه  اقتصار دراستها على [ [0;+∞  

] من y و x ليكن  x حيث ∞+;0] y≠  

             
( ) ( ) ( )2

f x f y
x y

x y
−

= +
−

  

] من y و xلكل  x حيث ∞+;0] y≠ :                 
( ) ( )

0
f x f y

x y
−

−
;  

] تزايدية على fإذن  [0;+∞  
 +∞                     0                −∞  x  
    

                            0  f  

  
22y هي fCمعادلة  x=  

fCمتماثل بالنسبة لمحور الأراتيب   
  ملاحظة
0إذا آان  1x≺ 20 فان ≻ 2 2x x≺ ≺  

[ على fCهذا يعني أن جزء  ) تحت المستقيم 1;0] ) : 2y x∆ =  

1xإذا آان  22 فان ; 2x x;  
[ علىfCهذا يعني أن جزء ) فوق المستقيم ∞+;1] ) : 2y x∆ =  

  جدول القيم

2  
3
2

  1  
1
2

  0  x  

8  
9
2

  2  
1
2

  0  ( )f x  

  
  

         
  
  
  
  
  
  fC شلجم رأسه Oيقبل محور الأراتيب آمحور تماثل   
  

) حيث fبالمثل أدرس الدالة  *  ) 21
2

f x x−
=  

   الحالة العامة- ب
   المعرفة بـ    xيقي للمتغير الحقf     نعتبر الدالة العددية 

                                  ( ) 2f x ax= 0 حيثa ≠  

0a آان إذا      فان  ;
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+∞                     0                −∞  x  

    
                            0  f  

  
  
 
 

  fC شلجم رأسه Oيقبل محور الأراتيب آمحور تماثل  
  
 
 

0a إذا آان                  فان       ≻
+∞                     0                −∞  x  

                            0  
f  

  
  fCم رأسه  شلجOيقبل محور الأراتيب آمحور تماثل   

)  تمرين  ) 2f x x=     ( ) 21
2

g x x=  

( ) ( )2 22 3m x x h x x= − =  

  m و h و g و fأعط جدول تغيرات  - 1
 mCوhC وgC و fCفي نفس المعلم المتعامد الممنظم أنشئ - 2

  دراسة الدالة-2 
ax
x

→  

   أمثلة -  أ

)تبر الدالة  نع    *   ) 2f x
x

=  

   f  ندرس تغيرات  -
                      *

fD = \  
     f دالة فردية و منه  اقتصار دراستها على ] [0;+∞  

[ من y و x ليكن  x حيث ∞+;0] y≠  

             
( ) ( ) 2f x f y
x y xy
− −

=
−

  

[ من y و xلكل  x حيث ∞+;0] y≠  

                        
( ) ( )

0
f x f y

x y
−

−
≺  

[ تناقصية على fإذن  [0;+∞  
 +∞                     0                −∞  x  

               
f  

  ملاحظة

0إذا آان  1x≺  فان ≻
2 2
x
;  

[ على fCهذا يعني أن جزء  ) فوق المستقيم 1;0] ) : 2y∆ =  

1xإذا آان   فان ≤
20 2
x
≤≺  
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[ علىfCهذا يعني أن جزء )المستقيم تحت  ∞+;1] ) : 2y∆ =  

  جدول القيم

4  2  1  
1
2

  x  

2  1  2  4  ( )f x  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  fCهدلول مرآزه Oو مقارباه محورا المعلم   

)نعتبر الدالة      *   ) 1f x
x
−

=  

*                       f  ندرس تغيرات  -
fD = \  

     f دالة فردية و منه  اقتصار دراستها على ] [0;+∞  

[ من y و x ليكن  x حيث ∞+;0] y≠  

             
( ) ( ) 1f x f y
x y xy
−

=
−

  

[ على زايدية تfإذن  [0;+∞  
 +∞                     0                −∞  x  

               f  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

     fCهدلول مرآزه Oو مقارباه محورا المعلم   
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 الحالة العامة  - ب

)نعتبر  ) af x
x

=  

0a   إذا آان     فان      ;
 +∞                     0                −∞  x  

               
f  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
fCهدلول مرآزه Oو مقارباه محورا المعلم   

0a آان      إذا    فان      ≻
 +∞                     0                −∞  x  

               f  

 
 
 
 
 
 
  
  
  
  
  
fCول مرآزه هدلOو مقارباه محورا المعلم  
 

2xدراسة الدالة  - 3 ax bx c→ + +  
) آان إذا  تذآير    );M x y و ( );α βΩ  بالنسبة للمعلم ( ); ;O i j

G G
) فان );M X Yسبة للمعلم  بالن( ); ;i jΩ

G G
 

 حيث
X x
Y y

α
β

= −
 = −

  

) حيث f لندرس        1مثال ) 22 4 3f x x x= − −  

)  الشكل القانوني لـ )f xهو ( ) 22( 1) 5f x x= − −   

) في المعلم المتعامد fCمعادلة ); ;O i j
G G

)22        هي    1) 5y x= + −  

25        أي  2( 1)y x+ = −  

  نضع  
1
5

X x
Y y

= −
 = +

) نعتبر  )1; 5Ω −  

)متعامد في المعلم الfCإذن معادلة ); ;i jΩ
G G

22Y هي X=  

) شلجم رأسهfCو منه  )1; 5Ω 1x ومحور تماثله المستقيم ذا المعادلة − )محور أراتيب المعلم ( = ); ;i jΩ
G G

(  



http://arabmaths.site.voila.fr                                                                                  Moustaouli Mohamed 

  يرات  جدول التغ
+∞                     1                −∞  x  

    
                            5-  f  

  إنشاء المنحنى
3  2  1  0  x  
3  3-  5-  3-  ( )f x  

 

( ) 0f x  تكافئ=
1 10

2
x +
 أو =

1 10
2

x −
=  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

) حيث f     لندرس  2مثال ) 2 2 3f x x x= − + +  

)  الشكل القانوني لـ )f xهو ( ) 2( 1) 4f x x= − − +   

) في المعلم المتعامد fCمعادلة ); ;O i j
G G

)2           هي    1) 4y x= − − +  

24        أي  ( 1)y x− = − −  

  نضع  
1
4

X x
Y y

= −
 = −

) نعتبر  )1;4Ω  

) في المعلم المتعامدfCإذن معادلة ); ;i jΩ
G G

2Y هي X= −  

) شلجم رأسهfCو منه  )1;4Ω 1 ومحور تماثله المستقيم ذا المعادلةx )راتيب المعلممحور أ ( = ); ;i jΩ
G G

(  

  جدول التغيرات
+∞                     1                −∞  x  

                            4  
f  

    إنشاء المنحنى
   ( ) 0f x 1x تكافئ= = 3x أو − =  

4  2  1  0  x  
5-  3  4  3  ( )f x  
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دراسة الدالة  - 4
ax bx
cx d

+
→

+
  

)    1مثال  ) 2 1
1

xf x
x
+

=
−

  

*    -  { }1fD = −\  

)           بإنجاز القسمة الاقليدية نحصل على أن-    * ) 32
1

f x
x

= +
−

      

) في المعلم المتعامد fCمعادلة ); ;O i j
G G

           هي  
32

1
y

x
= +

−
    أي     

32
1

y
x

− =
−

  

نضع    
1
2

X x
Y y

= −
 = −

) نعتبر  )1;2Ω  

) في المعلم المتعامدfC إذن معادلة ); ;i jΩ
G G

 هي
3Y
X

=  

)دلول مرآزه هfC و منه  )1;2Ω1عادلتيهما هما   و مقارباه المستقيمان اللذانx 2y و= =   

)محورا  المعلم(  ); ;i jΩ
G G

(  

   جدول التغيرات 
 +∞                      1               −∞  x  

               
f  

   إنشاء المنحنى

       ( ) 0f x  تكافئ=
1
2

x = −   

5  2  1  0  x  
11
4

  5  //  1-  ( )f x  

   
  
  
  
  
  
  

)   2  مثال  ) 2 3
2

xf x
x

+
=

+
  

*    -  { }2fD = − −\  

   بإنجاز القسمة الاقليدية نحصل على أن-    *

          ( ) 12
2

f x
x
−

= +
+

      

)ي المعلم المتعامد  فfCمعادلة ); ;O i j
G G

      هي   
12
2

y
x
−

= +
+

        أي 
12
2

y
x
−

− =
+

  

  نضع  
2
2

X x
Y y

= +
 = −

) نعتبر  )2;2Ω −  

) في المعلم المتعامدfC إذن معادلة ); ;i jΩ
G G

 هي
1Y
X
−

=  

) هدلول مرآزهfC و منه  )2;2Ω 2xمعادلتيهما هما    و مقارباه المستقيمان اللذان− = 2y و− =   

)محورا  المعلم(  ); ;i jΩ
G G

(  
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   جدول التغيرات 
 +∞                     2-               −∞ x  

               
f  

   إنشاء المنحنى

       ( ) 0f x  تكافئ=
3
2

x = −   

2  0  1- 2-  3-  x  
7
4

  
3
2

 1  //  1  ( )f x  

 


